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第 13章  數學附錄 
一 證明 2
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二 證明定理：在變異數分析的假設條件下，當 µµ =iH :0 ( iµ 全等)成立時 
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根據卡方分配加法定理可得 2
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上述 兩個卡方分配相除，可得 F分配 
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三 一般聯合信賴區間法公式的來源 

設有 k個小母體，可求 mC K =2 個聯合信賴區間，假設我們求得m個 )1( α− 之 ji µµ −

之聯合信賴區間表為 mIII ,..., 21 ，此m個聯合信賴區間的信賴係數為 )1( α− ，表為 
 α−=∩∩∩ 1)...( 21 mIIIP   

根據機率的定理可知 
 )...(1)...( 2121 mm IIIPIIIP ∪∪∪−=∩∩∩   

又根據機率加法定理知 
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，於是可得 mIP i /)( α= ，意即我們必須求

m
α

−1 之平均數差的單一

信賴區間 )...( 1 mII 即可得 )1( α− 之 ji µµ − 之聯合信賴區間如下： 
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其中 mII ...1 分別為
m
α

−1 之單一信賴區間。 

由以上說明因此可得公式(14.17)，該公式指出利用 t分配求m個
m
α

−1 的均數差單一信

賴區間，則可得 )1( α− 的m個母體均數差之聯合信賴區間。 

四 証明 2
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五 檢定兩母體平均數是否相等，在常態分配、變異數未知但已知相等的假設條件下，可用

t檢定(兩尾檢定)或 ANOVA之 F檢定(右尾檢定)，兩者完全相同。 

亦即若檢定：
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利用 t檢定(兩尾檢定)如下： 
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利用變異數分析 F檢定(採右尾檢定) 
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證明 步驟 1：先證明 
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步驟 2：由前面<四>可知： 
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步驟三將 代入
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可得： 
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