
第十章  數學附錄 
一 設母體 ),(~ 2σµX ，自 X 母體中隨機抽取 n個為樣本 ),...,,( 21 nXXX ，令 X 、 2S 分 
別為樣本平均數與變異數，則 
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，因此根據卡方分配加法定理知： 
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，根據卡方隨機變數的平均數知： 

)()1(1
)1( 2

22

2

SEnn
Sn

E
σσ
−

=−=












 −
 

可得 22 )( σ=SE ，根據卡方隨機變數的變異數知 
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三  設 母 體 ),(~ 2σµX ， 自 X 母 體 中 隨 機 抽 取 n 個 為 樣 本 ),...,,( 21 nXXX  

，令 X 、 2S 分別為樣本平均數與變異數，則 
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 (分子分母均除 2σ ) 
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(分母上下乘 1−n ) 
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因此可證得
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X µ−
在 X 為常態，隨機樣本的條件下為一以自由度 1−n 的 t分配。 

四 設 ),(~ 2σµNX ，當 n很大時， ))1(2,1(~)1(
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，我們可根據 Z 分配求 

2σ 的信賴區間。 
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上式取倒數： 
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上式乘 2)1( Sn − ： 
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於是可得 2σ 的信賴區間為： 
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